
MATEMATICKÁ OLYMPIÁDA 2025/2026
Zadania úloh 2. časti celoštátneho kola kategórie A

4 Nech 𝑎 a 𝑏 sú rôzne nenulové prirodzené čı́sla také, že čı́sla 𝑎2 + 1 a 𝑎𝑏 + 1 majú rovnaké
množiny prvočiniteľov. Dokážte, že čı́slo 𝑎2+𝑏2+2 je deliteľné druhoumocninou niektorého
prvočı́sla.

5 Nech {𝑎1, 𝑎2, … , 𝑎2026} = {1, 2, … , 2026} a pre každé prirodzené čı́slo 𝑖 platı́𝑎𝑖+2026 = 𝑎𝑖 . Určte
najmenšı́ možný aj najväčšı́ možný počet indexov 𝑖 zmnožiny {1, 2, … , 2026} takých, že každé
z 2026 čı́sel

𝑎𝑖 ,
𝑎𝑖 − 𝑎𝑖+1,

𝑎𝑖 − 𝑎𝑖+1 + 𝑎𝑖+2,
𝑎𝑖 − 𝑎𝑖+1 + 𝑎𝑖+2 − 𝑎𝑖+3,

⋮
𝑎𝑖 − 𝑎𝑖+1 +⋯− 𝑎𝑖+2023 + 𝑎𝑖+2024,

𝑎𝑖 − 𝑎𝑖+1 +⋯− 𝑎𝑖+2023 + 𝑎𝑖+2024 − 𝑎𝑖+2025.
je nezáporné.

6 Nech 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹 je šesťuholnı́k vpı́saný do kružnice so stredom 𝑂 taký, že každé jeho dve pro‑
tiľahlé strany sú rovnobežné. Priamky 𝐴𝐵, 𝐶𝐷, 𝐸𝐹 určujú trojuholnı́k∆1 a priamky 𝐵𝐶, 𝐷𝐸,
𝐹𝐴 určujú trojuholnı́k ∆2. Dokážte, že stredy kružnı́c opı́saných trojuholnı́kom ∆1 a ∆2 sú
súmerne združené podľa bodu 𝑂.

2. časť celoštátneho kola MO kategórie A sa koná v utorok 17. marca 2026 od 8:30 do 13:00. Súťažiaci teda majú
na riešenie úloh 4,5 hodiny čistého času.

Za každú úlohu môže súťažiaci zı́skať 7 bodov.
Počas súťaže nie je dovolené použiť kalkulačky ani žiadne iné elektronické prı́stroje a žiadne pı́somné materiály.
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