
MATEMATICKÁ OLYMPIÁDA 2022/2023
Zadania úloh krajského kola kategórie B

1 Nech 𝑎 a 𝑏, kde 𝑎 > 𝑏, sú kladné celé čı́sla, ktorých súčet je osemnásobkom ich najväčšieho
spoločného deliteľa. Dokážte, že čı́slo 𝑎2 − 𝑏2 alebo jeho trojnásobok je druhou mocninou
celého čı́sla.

2 Predpokladajme, že reálne čı́sla 𝑥, 𝑦, 𝑧 splƵňajú nerovnosť

(𝑥 + 𝑦 + 𝑧)2 > 2(𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2).

Dokážte, že čı́sla 𝑥, 𝑦, 𝑧 sú buď všetky kladné, alebo všetky záporné.

3 Na stranách 𝐴𝐵 a 𝐵𝐶 daného trojuholnı́ka 𝐴𝐵𝐶 ležia postupne také body 𝐷 a 𝐸, že |𝐵𝐷| =
|𝐷𝐶| = |𝐶𝐴| a |𝐸𝐶| = |𝐸𝐷|. Dokážte, že |𝐴𝐸| = |𝐵𝐸|.

4 Koľko 33‑ciferných čı́sel deliteľných 3 neobsahuje vo svojom zápise cifru 3? Výsledok zapı́šte
v tvare súčinu mocnı́n prvočı́sel.

Krajské kolo MO kategórie B sa koná v utorok 4. apríla 2023 so začiatkom najneskôr o 10:00. Súťažiaci majú na
riešenie úloh 4 hodiny čistého času.

Za každú úlohu môže súťažiaci zı́skať 6 bodov. UƵ spešným riešiteľom je ten žiak, ktorý zı́ska 10 alebo viac bodov.
Počas súťaže nie je dovolené použiť kalkulačky ani žiadne iné elektronické prı́stroje a žiadne pı́somné materiály.

Riešenia úloh budú v deň súťaže od 18:30 dostupné na internetových adresách www.olympiady.sk a skmo.sk.
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