MATEMATICKA OLYMPIADA 2022/2023

Zadania aloh krajského kola kategorie B

1 Nech a a b, kde a > b, su kladné celé Cisla, ktorych sucet je osemnasobkom ich najvac¢sieho
spolo¢ného delitela. Dokazte, Ze ¢islo a? — b? alebo jeho trojndsobok je druhou mocninou
celého cisla.

2 Predpokladajme, Ze realne ¢isla x, y, z spifiaji nerovnost
(x+y+2)%>2(x*+y*+2%).

Dokazte, Ze Cisla x, y, z si bud’ vSetky kladné, alebo vSetky zaporné.

3 Na stranach AB a BC daného trojuholnika ABC leZia postupne také body D a E, Ze |[BD| =
IDC| = |CA|a|EC| = |ED|. Dokazte, ze |AE| = |BE].

4 Kol'ko 33-cifernych cisel delitel'nych 3 neobsahuje vo svojom zapise cifru 3? Vysledok zapisSte
v tvare sucinu mocnin prvocisel.

Krajské kolo MO kategorie B sa kona v utorok 4. aprila 2023 so zac¢iatkom najneskor o 10:00. Sitaziaci maji na
rieSenie uloh 4 hodiny ¢istého casu.

Za kazd tilohu moZe sttaZiaci ziskat 6 bodov. Uspe$nym rie$itelom je ten Ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov.
Pocas sutaZe nie je dovolené pouzit kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.

Riesenia tloh budu v deni sutaze od 18:30 dostupné na internetovych adresach www.olympiady.sk a skmo.sk.
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