MATEMATICKA OLYMPIADA 2022/2023

Zadania aloh krajského kola kategorie B
(madarska verzia)

1 Legyenek a és b (ahol a > b) olyan pozitiv egész szamok, melyeknek 6sszege a legnagyobb
k6zo6s osztéjuk nyolcszorosa. Bizonyitsd be, hogy vagy az a? — b?, vagy ennek haromszorosa
négyzetszam!

2 Vegyiik azokat az x, y, z valos szamokat, amelyek kielégitik az

(x+y+2)*>2(x*+y*+2%)
egyenldtlenséget. Bizonyitsd be, hogy ekkor az x, y, z szamok vagy mind pozitivak, vagy mind

negativak!

3 Az adott ABC haromszog AB és BC oldalain rendre vegyiik fel azokat a D és E pontokat, ame-
lyekre |BD| = |DC| = |CA| és |EC| = |ED]|. Bizonyitsd be, hogy |AE| = |BE|.

4 Hany olyan hdrommal oszthat6 33-jegy(i szam van, amely nem tartalmazza a 3-as szamjegyet?
Az eredményt primhatvanyok szorzataként ird fel!

Krajské kolo MO kategorie B sa kona v utorok 4. aprila 2023 so zaciatkom najneskor o 10:00. SutaZiaci maji na
rieSenie uloh 4 hodiny ¢istého casu.

Za kazd tilohu méZe sttaZiaci ziskat 6 bodov. Uspe$nym riesitelom je ten Ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov.
Pocas sttaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.

RieSenia tuloh budu v deni sutaZze od 18:30 dostupné na internetovych adresach www.olympiady.sk a skmo.sk.
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