MATEMATICKA OLYMPIADA 2021/2022

Zadania aloh krajského kola kategorie A

1 Je mozné vyplnit tabulku 8 X 8 Sestkami a sedmickami tak, aby sucet ¢isel v kazdom riadku
bol delitelny piatimi a stcet &isel v kazdom stipci bol delitelny siedmimi?

2 V obore kladnych realnych cisel riesSte stistavu rovnic

x*+2y* = x+2y+3z
y?+2z% = 2x + 3y + 4z,
z? + 2x? = 3x + 4y + 5z.

3 Dany je rovnoramenny trojuholnik ABC so zadkladniou AB a bod P vnutri jeho vysky z vrcholu
C.Priamka AP pretina kruznicu opisanu trojuholniku ABC v bode Q r6znom od A. RovnobeZka
so zakladiiou AB vedend bodom P pretina rameno BC v bode R. Dokazte, Ze polpriamka QR
je osou uhla AQB.

4 Dokazte, Ze kazda nekonecna postupnost’ (a,, a,, a,, ... ) celych ¢isel taka, Ze platia, > 1a

4., € {2022a, — 1,2022a, + 1}

pre vSetky indexy n, obsahuje nekonecne vela zloZenych ¢isel.

Krajské kolo MO kategdrie A sa kona v utorok 11. januara 2022 od 8:30 do 12:30. SutaZziaci teda maju na rieSenie
uloh 4 hodiny c¢istého casu.

Za kazdu ulohu méze sutaziaci ziskat' 6 bodov. Uspe$nym riesitelom je ten Ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov.
Pocas sutaZze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani zZiadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
Tieto tidaje sa zZiakom ozndmia pred zaciatkom stutaze.

Riesenia tloh budu v den sutaze od 14:30 dostupné na internetovych adresach www.olympiady.sk a skmo.sk.
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