
MATEMATICKÁ OLYMPIÁDA 2021/2022
Zadania úloh krajského kola kategórie A

(maďarská verzia)

1 Kitölthető‑e egy8×8‑as táblázat hatosokkal és hetesekkel úgy, hogy a számok összegeminden
sorban osztható legyen öttel, s egyúttal a számok összege minden oszlopban osztható legyen
héttel?

2 A pozitıv́ valós számok körében oldd meg a következő egyenletrendszert:

𝑥2 + 2𝑦2 = 𝑥 + 2𝑦 + 3𝑧,
𝑦2 + 2𝑧2 = 2𝑥 + 3𝑦 + 4𝑧,
𝑧2 + 2𝑥2 = 3𝑥 + 4𝑦 + 5𝑧.

3 Adott az 𝐴𝐵 alapú egyenlőszárú 𝐴𝐵𝐶 háromszög, és a 𝐶 csúcshoz tartozó magasságvonalán
egy 𝑃 pont. Az 𝐴𝑃 egyenes az 𝐴𝐵𝐶 háromszög körülı́rt körét az 𝐴‑tól különböző 𝑄 pontban
metszi. Az 𝐴𝐵 alappal párhuzamos 𝑃‑re illeszkedő egyenes a 𝐵𝐶 szárat az 𝑅 pontban metszi.
Bizonyı́tsd be, hogy a 𝑄𝑅 félegyenes az 𝐴𝑄𝐵 szög tengelye!

4 Bizonyı́tsd be, hogy végtelen sok összetett számot tartalmaz minden olyan egész számokból
álló végtelen (𝑎0, 𝑎1, 𝑎2, … ) sorozat, amelyben 𝑎0 ≥ 1 és minden 𝑛 indexre

𝑎𝑛+1 ∈ {2022𝑎𝑛 − 1, 2022𝑎𝑛 + 1}.

Krajské kolo MO kategórie A sa koná v utorok 11. januára 2022 od 8:30 do 12:30. Súťažiaci tedamajú na riešenie
úloh 4 hodiny čistého času.

Za každú úlohu môže súťažiaci zı́skať 6 bodov. UƵ spešným riešiteľom je ten žiak, ktorý zı́ska 10 alebo viac bodov.
Počas súťaže nie je dovolené použiť kalkulačky ani žiadne iné elektronické prı́stroje a žiadne pı́somné materiály.
Tieto údaje sa žiakom oznámia pred začiatkom súťaže.

Riešenia úloh budú v deň súťaže od 14:30 dostupné na internetových adresách www.olympiady.sk a skmo.sk.
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