MATEMATICKA OLYMPIADA 2021/2022

Zadania uloh 2. casti celostatneho kola kategorie A

4 V konvexnom S$tvoruholniku ABCD plati |AB| = |BC| = |CD|. Ozna¢me P priesec¢nik jeho
uhlopriecok a 0, Q stredy kruznic opisanych postupne trojuholnikom APB a DPC. Dokazte, Ze
Stvoruholnik OBCQ je rovnobeZnik.

5 Najdite vSetky celé cisla n, pre ktoré je ¢islo
2" +n?

druhou mocninou nejakého celého cisla.

6 Pri pokuse o kolonizaciu Marsu zaplavilo 'udstvo slnec¢nu sustavu 50 satelitmi, ktoré medzi
sebou vytvorili 225 komunikac¢nych linif (kazda linia existuje medzi jednou dvojicou satelitov
aZiadne dva satelity medzi sebou nemaju viac ako jednu liniu). Hovorime, Ze trojica satelitov je
prepojend, ak aspon jeden z nich ma vytvorené komunikacné linie s oboma ostatnymi satelit-
mi. Urcte najmensi a najvacsi mozny pocet prepojenych trojic satelitov.

2. Cast’ celostatneho kola MO kategérie A sa kona v utorok 22. marca 2022 od 8:30 do 13:00. StitaZiaci teda maju
na rieSenie dloh 4,5 hodiny ¢istého casu.

Za kazdu tlohu moZe sutaziaci ziskat 7 bodov.
Pocas sutaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
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