MATEMATICKA OLYMPIADA 2021/2022

Zadania uloh 1. casti celostatneho kola kategorie A

s w7s

1 Na papieri je v rade vedla seba napisanych 71 nenulovych realnych cisel. Plati, Ze kazdé ¢islo
okrem prvého a posledného je o 1 mensie ako sucin jeho dvoch susedov. Dokazte, Ze prvé
a posledné ¢islo sa rovnaju.

2 Hovorime, Ze kladné celé ¢islo d je spravodlivé, ak pocet 2021-cifernych palindrémov, ktoré st
nasobkami d, je rovnaky ako pocet 2022-cifernych palindrémov, ktoré st nasobkami d. Ob-
sahuje mnoZzina {1, 2, ..., 35} viac tych cisel, ktoré su spravodlivé, alebo tych, ktoré spravodlivé
nie sua?

(Palindrémom nazyvame prirodzené cislo, ktorého dekadicky zapis sa ¢ita zlava doprava rov-
nako ako sprava dolava.)

3 Vostrouhlom réznostrannom trojuholniku ABC oznaCme M stred strany BC a N stred obluka
BAC kruZnice jemu opisanej. Dalej ozna¢me [ kruznicu s priemerom BC a D, E priese¢niky
[ s osou uhla BAC. Body F, G leZia na kruZnici [ tak, Ze Stvoruholnik DEFG je pravouholnik.
DokaZzte, Ze body F, G, M, N leZia na jednej kruZnici.

1. Cast celostatneho kola MO kategorie A sa kona v pondelok 21. marca 2022 od 8:30 do 13:00. Sutaziaci teda
maju na rieSenie tloh 4,5 hodiny cistého Casu.

Za kazdu tlohu moze sutaziaci ziskat 7 bodov.
Pocas sttaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
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