MATEMATICKA OLYMPIADA 2021/2022

Zadania uloh 1. casti celostatneho kola kategorie A

1 Egy papirra egymas mellé 71 nullatol kiilonb6zé valds szam van leirva. Fennall, hogy az els6
és az utols6 szam kivételével minden szam a szomszédos szamok szorzatatol 1-gyel kisebb.
Bizonyitsd be, hogy az elsd és az utols6 szam egyenldk!

2 Egy d természetes szamot igazsdgosnak hivunk, ha azon 2021-szamjegyi palindromok szama,
amelyek d tobbszorosei, ugyanannyi, mint a 2022-szamjegy(i palindromok szama, amelyek d
tobbszorosei. Dontsd el, hogy a {1, 2, ..., 35} halmazban igazsagos szambdl van-e tobb, vagy
azokbol, amelyek nem igazsagosak!

(Palindromnak azt a természetes szamot hivjuk, amelynek tizes szamrendszerbeli alakja bal-
rél jobbra olvasva ugyanaz, mint jobbrol balra olvasva.)

3 Egy hegyesszogii, kiilonb6z6 oldald ABC haromszoégben legyen M a BC oldal kézéppontja, N
pedig a kortlirt koron fekvé BAC koriv kozéppontja. Tovabba, jeldlje [ a BC atmérdji kort, D
és E az [ kérvonal metszéspontjait a BAC szog tengelyével. Az F és G pontok az [ kérvonalra
illeszkednek ugy, hogy a DEF G négyszog téglalap (esetleg négyzet). Bizonyitsd be, hogy az F,
G, M, N pontok egy korvonalra illeszkednek!

1. ¢ast’ celoStatneho kola MO kategorie A sa kona v pondelok 21. marca 2022 od 8:30 do 13:00. SutaZiaci teda
maju na rieSenie tloh 4,5 hodiny ¢istého casu.

Za kazdu tlohu moéze sutaZziaci ziskat 7 bodov.
Pocas sttaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
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