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4 Egy körvonal mentén legalább három különböző prı́mszám van felı́rva. Minden két szomszé‑
dos prı́mszámhoz ı́rjuk fel az összegük legnagyobb prı́mosztóját. IƵgy ugyanazokat a prı́m‑
számokat kaptuk meg, mint az eredetiek, csak más sorrendben. Határozzuk meg az összes
lehetséges kezdeti prı́mszámhalmazt.
(Például a 2, 7, 3, 11, 17 prı́mszámok ebben a sorrendben nem felelnek meg, mivel a hozzá‑
tartozó összegek 9, 10, 14, 28, 19 s ezek legnagyobb prı́mosztói rendre 3, 5, 7, 7, 19.)

5 Keressük meg az összes pozitıv́ természetes 𝑛 számot, amely rendelkezik a következő tulaj‑
donsággal: Az 𝑛 × 𝑛‑es négyzetes táblázatban kifesthető 2𝑛 darab mező úgy, hogy semelyik
kettő nem érintkezik oldallal és csúcsban sem, valamintminden sorban és minden oszlopban
pontosan két mező van kifestve.

6 Legyen 𝐴𝐵𝐶 egy hegyesszögű háromszög. Jelölje 𝐻 a magasságpontját, 𝜔 a körülı́rt körét és
𝑂 ennek középpontját. Továbbá, jelölje𝑀 a 𝐵𝐶 oldal középpontját és 𝐷 az 𝐴𝐻 egyenes 𝐴‑tól
különbözőmetszéspontját az𝜔 körvonallal. A𝐷𝑀 egyenes az𝜔 körvonalat a𝐷‑től különböző
𝐸 pontban metszi. Legyen 𝐹 az 𝐴𝐸 egyenes 𝐸‑től különböző metszéspontja az 𝑂𝑀𝐸 három‑
szög köréı́rt körével. Bizonyı́tsuk be, hogy |𝐹𝐻| = |𝐹𝐴|.

2. časť celoštátneho kola MO kategórie A sa koná v utorok 18. marca 2025 od 8:30 do 13:00. Súťažiaci teda majú
na riešenie úloh 4,5 hodiny čistého času.

Za každú úlohu môže súťažiaci zı́skať 7 bodov.
Počas súťaže nie je dovolené použiť kalkulačky ani žiadne iné elektronické prı́stroje a žiadne pı́somné materiály.
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