MATEMATICKA OLYMPIADA 2024 /2025

Zadania uloh 1. casti celostatneho kola kategorie A
(madarska verzia)

1 Az a, b, c, d val6s szamokra fennall, hogy

a+b+c+d=0

és
1 N 1 N 1 N 1 0
a b ¢ d
Hatarozzuk meg, hogy az
ab = cd,
ac = bd,
ad = bc

egyenldségek koziil egyszerre mennyi teljesiilhet.

2 Keressiik meg a legnagyobb n egész szamot a kovetkez6 tulajdonsaggal: Ha adott a sikban 6t
egymastdl kiillonb6z6 pont ugy, hogy valamelyik kettd a maradék harom altal meghatarozott
haromszog belsejében fekszik, akkor az adott 6t pont koziil harom megjelolhet6 az X, Y, Z
jelolésekkel ugy, hogy fennall: n° < [«XYZ| < 180°.

3 Legyen p az a legnagyobb primszam, amely osztja a természetes n szamot, aholn > 1. Az n
szam osztoinak halmazabol képzett 6sszes nemiires részhalmazhoz hozzairjuk az elemeinek
osszegét. Tegyuk fel, hogy igy a {1, 2, ...,p + 2} halmazbdl t6bb, mint p szamot irtunk fel és
egy szamot sem irtunk fel tobbszor beldle. Bizonyitsuk be, hogy egyetlen szam sincs felirva
tobbszor.

1. Cast celoStatneho kola MO kategérie A sa kond v pondelok 17. marca 2025 od 8:30 do 13:00. SutaZiaci teda
maju na rieSenie tloh 4,5 hodiny cistého casu.

Za kazdu tlohu moéze sutaziaci ziskat 7 bodov.
Pocas sutaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani zZiadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
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